Semana 15 


Sea f una función uno a uno con dominio X y rango 
Y. La inversa de f es la función f~*t cuyo dominio es 
Y y rango es X. 


Es decir:  Domf”*= Ranf 
Ranf”* = Domf 
¿Como encontrar la función inversa de f? 


v Se debe despejar la variable x de y = fx) 
en terminos de y. 


v Cambiar la variable de x por y, también la 
variable y por x. 


Ejemplo: 
Sea fix) =4 + x? ,es una funcion uno a uno 
DA ana la variable x: x = Vy —% 
Cambio de varibles: y= Vx—8 


La funcion inversa de f es: o = Vx- 


Grafica de f y f1: 
Las gráficas de las funciones f~t y f son 
simétricas respecto a la recta y = x. 
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Restricciones principales 


y = COSX 


y = tanx 


y = cotx 


y = secx 


y = cscx 
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DEFINICION DE LA FUNCION ARCO SENO 


La función arco seno, o función seno inverso, 


se define por y = arcsenx © x = seny, 


TT 
donde -1<x<1 A — 


Propiedad fundamental 


TT 
send=k AOE |->:>| © O =arcsen(k) 


y = arcsenx 


e Dominio de f = [—1; 1] 


on a | rm) 
ango de f = 757 
e fescreciente en (—1; 1) 


e fesimpar: arcsen(—x) = —arcsen(x) 


ACADEMIA 


Tener en cuenta 


1\ 7 ZN _T 

TI TC y 3 TU 

arcsen(1) = a Rode -3) == RESET EE ) =3 
TU V2 TU V3 TU 
arcsen(—1)= —— = (- RE 2 
2 arcsen | > 4 arcsen 5 3 


APLICACION 


Grafique las siguientes funciones | 
a) f(x) = arcsen(2x) | 
b) h(x) = 2arcsen(x) | 
RESOLUCIÓN ACO 
a) f(x) = arcsen(2x) i 


Hallamos el dominio de f 


—1<2x<1 
> oe os 
Z- 2 
> Domf = 355 
2.2 


¡ Hallamos el rango de f 


T TU 
> Ranf=|-353 


¡ Graficamos la función f 


b) h(x) = 2arcsen(x) 
Hallamos el dominio de h 
> Domh = |[-1;1] 


Hallamos el rango de h 


u” z! 
— >< arcsenx < — 
2 2 


—T< Zarcsenx < u 


h(x) 


> Ranh = Í[—1; t] 


Graficamos la función h 


h(x) = 2arcsen(x) 


Y 
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Encuentre el dominio | 


- AR & ZBareSenx € BT | -14 $ 


> Z ToaroSenmlax 42) <A 
f (x) = arcsen(x + 2) | a 3 É = 7 
RESOLUCIÓN | ; o < Pere AnA Tr 4 22 
. TUE Bartman © 21 ! u KKM O SNM © 
“IS 4+2 21 | : * | Lun 


| | | = 
E ot p 


Dats z 4a) - Encuentre el dominio el 
fe Es, | a > 
rango y la grafica de la función 


EJERCICIO 2 ; FGE = arcsen(2x +2) +1 i 


Encuentre el rango É RESOLUCIÓN | 


TC | 

f(x) = 3arcsenx + > | ES | 
a | -S £ -a kA- | 
RESOLUCIÓN É an WG GK i ee | 


| 
: — D = — a = R 
| >` paat as 2) | 


I É — ACADEMIA ato 


| CESAR 
VALLEJO 


DEFINICION DE LA FUNCION ARCO COSENO 


La función arco coseno, o función coseno inverso, 


se define por y=arccosx © x = COSY, 


donde -1<x<1 A 0<£y<n 


Propiedad fundamental 


cos8 =k A0EÍ[0;T] © O = arccos(k) 


| AAA. AA 


© Dominio de f = [-1;1] 
O Rango de f = [0; 11] 
© f es decreciente en (—1; 1) 


O arccos(—x) = n — arccos(x) 


y = arccosx 


— ACADEMIA 


Tener en cuenta 


TU 
arccos(0) = 5 
arccos(1) = 0 


arccos(—1) =T 


T = are rola) 
——c— 
O 


1 = ( 2) = 3T 
arccos a arccos a 
1 a arccos (2) = 
arccos Sola —. 2) 6 
ea o, aa 


CESAR 
VALLEJO 


Calcule el valor de Calcule el valor de | N= cos( u- 8) 
V3 v2\ | V5 12 | 
M = sen arcsen —— = arccos = | N = cos AESCU — ArCCOB 3 i N= cosa cols > Sena Sue 
TN | ! | I N= 2.mp Bis 
RESOLUCIÓN m | RESOLUCIÓN — 3 Sa 3.3 
| Sea - 
Gr TC Sta B =" 1 wt orcs 5 > Sewn SERE | ON = RA + SWS 
1 3 | E 


| 39 
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| (-- arecos 12 


MT Sin mn i E 
12 | > cose zi | 
7 
| > | 
M= NCR | 
dn wa 4 
4 M 3 | 


EJERCICIO 6 | 
[ RESOLUCION PR See Sots E 


Sea la función | Por definición: O ay AD 
y = A.arcsen(D. |) C)+D B>0 | Luego: + B + CC) 
A,B > Ocon gráfica. i 


4D | —1<Bx+C<1 
Calcule: A +B + CC-) > 


| | „5 
ł crs | 2 lla ed ae 
| LB | T 


| 1 3 >B=1AC=-2 | 
| 
| 
| 
T m | 
— S arcsen(Bx +C) <3 | 


| -A> FD < A.arcsen(Bx + C) 4 D < AS+D | 


Por definición: 
| (A > 0) 


e: 37 | 
; 2 m 2 i 
| >A=2 A D=— | 
2 | 
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